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Anwendungsaufgaben:
Ganzrationale Funktionen

Anwendungen der Differenzialrechnung in der Wirtsch
Kosten-und Gewinnfunktionen - Teil 2

Vorbemerkungen — Ausblick

von Funktionen behandelt:

e Kosten, Erlos und Gewinn

e Gesamtkosten (Summe aus variablen Kosten
Gesamtkostenfunktion

e Degressive und progressive Kosten, Kosgenkehre

e (Grenzkosten und Stiickkosten, Grenz- u

e Betriebsoptimum und Betriebsmini
e Lang- und kurzfristige Preisuntergren

In diesem 2. Teil geht es um:

e Preis und Preisfunktion bzw. Preis=
Preisabsatzfunktion (P

Nachfragefunktion/

Romplexe (abiturdhnliche) Aufgaben.
nd weitere Vermittlung 6konomischer Begriffe erfolgt,

ine ZUgammenstellung aller Begriffe und Formeln zu diesem Beitrag finden Sie
i rchiv.
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Anwendungsaufga

R.1.27 Ganzrationale Funk#fonen

Kompetenzprofil
B Niveau: einflihrend
B Fachlicher Bezug: Mathematik und Wirtschaft
B Kommunikation: begriinden, argumentieren, vergleichen
H Problemlésen: Darstellungen verwenden, Probleme erkunden, Prob zerleglen,
gebnisse reflektieren
Modellierung: Modellanpassung
Medien: Computer (GeoGebra, optional)
Methode: Einzel-, Partner- und Gruppenarbeit

Cournot’scher Punkt

Autor: Dr. Jurgen Leitz
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Anwendungsaufgaben:
Ganzrationale Funktionen

Preis und Erlés im Monopol und im Polypol

Der Erlos (Umsatz) und damit auch der Gewinn aus dem
Produktes sind davon abhingig, mit welchem Preis pro

(Angebot und Nachfrage bestimmen den Preis) und
Funktion p(x) angegeben werden.

Bemerkung: Strenggenommen liegt hier eine
nannte Nachfragefunktion, da die Verkauf;

ten) Menge héngt davon ab,
oder ein Polypol vorliegt:

leinverkauf)
Im Polypol gibt es viele 3 ir ei .
ist der ,,Normalfall*“ von Mgten, alternativ spricht man auch von voll-

durch viele). Dadurch ergibt sich der
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Anwendungsaufga
Ganzrationale Fun

R.1.27

Preisfunktion im Angebotsmonopol und Polypol

(1) Preisfunktion p(x) im Angebotsmonopol

kaufspreis (Angebotsprels) fur das Produkt kann

Hersteller (Monopolist) alleine bestimmt u; i
den. Hierbei wird erwartet, dass ein gerin i en Ab-
satzmengen fiihrt (und umgekehrt). Dagi g des Angebots-
preises im Allgemeinen auch zu ein
fiihrt, ist die Preisfunktion p(x), a

px)=m-x+b (mitm<O0u
Den Schnittpunkten mit den Koor ommen besondere
Bedeutung zu:

Schnittpunkt mit der
y-Achse (Punkt P):
Die Ordinate ist d
Angebotspreis, ab
kein Kéaufer bereit,
Produkt zu diesem Pre
kaufen. Dig i

0 S
Absatzmenge x (in ME)

reis p = 0) angeboten werden wiirde. Man sagt, dass bei
ieser Menge der Markt ,,geséttigt™ ist. Deshalb wird diese maximal
erkaufende Menge als Séttigungsmenge bezeichnet.
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Anwendungsaufga

R.1.27 Ganzrationale Funk#fonen

Aufgaben zur Preisabsatz- und Erlosfunktion

1. Vollstindige Konkurrenz — Polypol
Die Kapazititsgrenze eines polypolistischen Betriebs liegt bej 8 ME.
Marktpreis des hergestellten Produktes betragt 250 GE.

a) Wie lautet die Preisabsatzfunktion (PAF)?
b) Geben Sie die Gleichung der Erlosfunktion an.

c¢) Stellen Sie beide Funktionen in einem rechtwinkl

MaBstab von 1 cm £ 1 ME und fiir den Efl0
MaBstab von 1 cm 2 200 GE.

Hinweis: Stellen Sie eine Wertetabell
(TABLE-Funktion) auf und tragen d
tem ein.

d) Lesen Sie aus der Zeichnung den
sowie die Ausbringungsm
wird.

e) Bestitigen Sie die in Teilaufga
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Anwendungsaufga

R.1.27 Ganzrationale Funk#fonen

Losungen zu Preisabsatz- und Erlosfunktion

1. Vollstindige Konkurrenz — Polypol
Kapazititsgrenze Xg,, = 8 ME; Marktpreis p = 250 GE

a) Bei vollstindiger Konkurrenz (Polypol) gilt fiir die PAF:
p(x)=p =250 GE

b) Mit p(x) =250 und E(x) =p(x) - x = E(x)=2500 x
¢) Grafische Darstellung

Erlés/Preis in GE

2 onc:1 ---------------------------------- :

1800

1600+

1400 1+

12001+

1000 (p=nmmmmmmmmmmmenem

800 +

600 1+

400 -

\

Ausbringungsmenge x (in ME)
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Anwendungsaufgaben:
Ganzrationale Funktionen

d)

g

Aus der Zeichnung liest man ab, dass bei einem Absatz von 6 M
16s von 1500 GE erzielt werden kann und ein Erlés von 1000
Produktionsmenge von 4 ME erreicht wird.

E(6)=250-6=1 500 (GE)
E(x)=1000 < 250-x=1000 = x =4 (ME)

bel einer

wachsende
bei Absatz der

Der Graph der Erlosfunktion ist eine streng mono
Somit kann das Unternehmen den maximalen Erl
mal moglichen Produktionsmenge, also bei 8 ME
chen.

Aus der Abb. 1 in Teilaufgabe c) ist zu erkenn ss der maximale Erlos
2 000 (GE) betrégt.
Kontrolle: E(8)=250-8=2 000 (Gi)

2. Monopol

0 (ME)

ie durch den Prohibitivpreis

-x +200 und E(x) = p(x)-x folgt:
E 0K +200)-x =—10-x" +200-x
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Anwendungsaufga
Ganzrationale Fun

R.1.27

Infoblatt
Zusammenhang Kosten, Erlos und Gewinn im Produktion

Aus dem Erlos muss ein Unternehmen zunichst einmal die
bevor der tatsdchlich erwirtschaftete Gewinn ermittelt werd
Sie wissen bereits, dass der Gewinn mithilfe der Differe
Kosten ermittelt werden kann.

Somit gilt fiir die Gewinnfunktion G(x) mit der Erlds
Kostenfunktion K(x):
G(x)=E(x)-K((x)

Bemerkung: Wie bereits schon zuvor ang
bei allen weiteren Betrachtungen untgt Ge
Absatz (Verkauf) verstanden.

ohgewinn aus dem

Bei der Gewinnermittlung gib
o E(x)>K(x), also G(x) > 0 "®as Unternechmen erzielt einen Gewinn.
o K(x)>E(x), also G(x) <0 : Da ternchmen erzielt keinen Gewinn,

weder ein Gewinn noch ein Ver-
) decken gerade die Kosten ab.
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Anwendungsaufga
Ganzrationale Fun

Gewinnschwelle und Gewinngrenze = Gewinnzone

s

Erlds, Kosten, Gewinn (in GE)

E(x)

' Break-even-Pui

Gewinnzdne
)

Gewinn-
schwelle

Gewinn-
grenze

Ausbringungsmenge x (in ME)

Ab
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Anwendungsaufgaben:
Ganzrationale Funktionen

(2) Gewinnmaximum

malen Absatzmenge x
Preises p, .Mathematisch ist x

Gewinnfunktion G(x).
Bedingung fiir einen Hochpunkt:

Der Funktionswert G(

Mithilfe von x; kann auf dem Gr.

©))

_ XGm

. und p. :p(XGmax ):pG

Ziel eines jeden Unternehmens ist die Maximierung des
Von besonderem Interesse ist hierfiir die Kenntnis der
und des zugehdrigen gewinn

o, der x-Wert

G(x)=0 undG"x) <0 =x=x;
X, ) gibt de

aximalen Zusammenhang zwischen festgesetzten Preis und der
erwartenden Nachfragemenge an:

_(vgl. Abb. 3 auf Seite 20)
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Der RAABE Webshop:
Schnell, iibersichtlich, sicher!

Innovative Unterrichts-
materialien & Praxishilfen
flr Lehrer & Schulleiter

Ich suche ...

Wir bieten lhnen:

r‘q Schnelle und intuitive Produktsuche @ Ubersichtliches Kundenkonto

[ 2= Komfortable Nutzung iiber E[%] Hohere Sicherheit durch
@ Computer, Tablet und Smartphone = SSL-Verschliisselung

™

Mehr unter: www.raabe.de
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