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Vermischte Ubungen aus Analysis:
Umkehrfunktionen und Funktionenscharen,
Integrale, Ableitungen und Grenzwerte

Alfred Miller

M1 Umbkehrfunktion, FlieBbander und Funktionenschar

M2 Integrale, Ableitungen, Grenzwerte

M3 Exponentialfunktionen und Extremwertaufgaben

Losungen

Die Schiilerinnen und Schiil

— Exponentialfunktionen

— Gebrochenrationale Funkiiage
—  Wurzelfunktionen

— Trigonometrische Funktion
— Integrieren

— Differenzieren
— Differenzialg)di
— Bildung vorfG

- Extremwertaufgal
— Texta




Uberblick:

Legende der Abkiirzungen:

AB Arbeitsblatt BA Bildanalyse
@ einfaches Niveau @ mittleres Niveau
Thema

Umkehrfunktion, FlieRbander und Funktionenschar

Integrale, Ableitungen, Grenzwerte

Exponentialfunktionen und Extremwertaufga M AB

Kompetenzprofil:

ale Funktionen, Wurzelfunktionen,
en, Differenzieren, Differenzial-
erten, Extremwertaufgabe, Textaufgabe

Inhalt: Exponentialfunktio
Trigonometrische fu
gleichung, Bildung von

Medien: GTR/CAS, Fogmaelsammlung

Kompetenzen: Mathematis aieren
tisch losen (K
stellungen verwé

d beweisen (K1), Probleme mathema-
5 modellieren (K3), mathematische Dar-
fen (K4J, mit symbolischen, formalen und techni-
ampthematik umgehen (K5)
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Umkehrfunktion, FlieBRbander und Funktionenschar

1.

a) Die Funktion f(x)=x stimmt mit ihrer Umkehrfunktion tiberein,"d:

Geben Sie wenigstens drei weitere Funktionen f an, bei den
zutrifft.

b) Die Graphen der Funktionen f,(x)=e™ und f,(x) =
x==1.Fiir welchen Wert u mit u > -1 schneidet die Gera
zwischen den Graphen aus und wie groR ist diese?

2. Zwei senkrecht aufeinandertreffende FlieBban-
der (Band 1 mit der Breite b, und Band 2 mit
der Breite b, ) transportieren Baumstamme. Wie
lang diirfen die Stdmme maximal sein, dami
sie nicht ,hangenbleiben®, wenn man die Dj
der Stamme vernachlassigt und der Trans@®

vorgang auf die Ebene der Bander b

bleibt? Losen Sie zuerst den Fall fur

dann allgemein und berechnen Sie dann

3 die maximale Stammlange fiir d

o

S und b,=2m. 7%

S 3. Gegeben ist die Schar von Funktion durch ihre Gleichung f,(x)=——,
P X" +a

aeR" mitGraphen G, .
a) Geben Sie die maximalDe 2 D, von f, anund untersuchen Sie die
r Verhalten flir x = und X = —o0.

b)

—<

o
3

<
c
S
=
=
™
<
)
S
(0]

o
c
S
a
o
o)
%]
[
3
3
o)
S
=]
)
a
®

A
/.
N\

en: Glinter Gerstbrein

RAABE UNTERRICHTS-MATERIALIEN Analysis Sek. Il



4von 20 Vermischte Ubungen »- Rationale Funktionen und Exponentialfunktionen b G.4.8

M3 Exponentialfunktionen und Extremwertaufgabe

1. Gegebenistdiein D=TR definierte Funktion f(x):S-(l%—xz)e

a) Untersuchen Sie den Graphen G auf Schnittpunkte mit den
und auf Asymptoten und bestimmen Sie das Verhalten von

depunkte.
Zeichnen Sie den Graphen G im Intervall |=[-8; 1]
d) Berechnen Sie den Inhalt der Fliche A, die der Gra
len mit der x-Achse einschlieft.

e) Der Graph G schlieRt im 3. Quadranten mit
sich bis ins Unendliche erstreckt. Zeigen Si
endlich ist.

A, ein, die
,dass diese Flache A,

»roem®

b) Zeichnen Sie den Graphe 3;5] in ein rechtwinkliges Ko-
ordinatensystem
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Uer Querschnitt des Tunnels ein gleichschenkliges Tra-
ahalt A =24+/3 m2 sein, wobei die Seitenwande gegeniiber
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